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ОЦЕНКА ТЕЙЛОРОВСКИХ КОЭФФИЦИЕНТОВ 
В ПРОСТРАНСТВЕ ࢖ࡴሺࢻሻ 

(Гюмри) 

Исследуются некоторые свойства в весовом пространстве ܪ௣ሺߙሻ голоморфных 
в единичном круге функций. Получена окончательная оценка для тейлоровских 
коэффициентов.  
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Пусть ܦ – единичный круг на комплексной плоскости. Классом Харди 
ሺ0	௣ܪ ൏ ݌ ൏ ൅∞ሻ называют множество всех функций ݂ሺݖሻ, аналитических в 
единичном круге ܦ, и таких, что 

݌ݑݏ  ቄ׬ ห݂ሺ݁ݎ௜ఏሻห
௣
0	:ߠ݀ ൏ ݎ ൏ 1

ଶగ
଴ ቅ ൏ ൅∞.	 (1) 

Символ ܪ∞ обозначает множество всех функций, аналитических и 
ограниченных в ܦ. Коэффициенты тейлоровских разложений функций класса 
ሻݖ௣ изучены разными авторами [1-6]. Если ݂ሺܪ ൌ ∑ ܽ௡ݖ௡

∞
௡ୀ଴  принадлежит 

классу ܪ௣	ሺ0 ൏ ݌ ൏ 1ሻ, то 

 |ܽ௡| ൏ ሾܪ௉ሺ݂ሻሿ
భ
೛ሺ݊ ൅ 1ሻ

భ
೛
ିଵ
	ሺ݊ ൌ 0, 1, 2, … ሻ	  (2) 

или |ܽ௡| ൌ 0 ቀ݊
భ
ು
ିଵቁ,	где  
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ଵ
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௣
ߠ݀

ଶగ
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Целью настоящей статьи является получение оценок для тейлоровских 
коэффициентов функций класса ܪ௣ሺߙሻ	ሺ0 ൏ ݌ ൏ 1, ߙ ൐ െ1ሻ, то есть функций 
݂ሺݖሻ, голоморфных в единичном круге ܦ, для которых интеграл 
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существует. 
Очевидно, что при ߙଵ ൏  ଶሻ, аߙ௣ሺܪ ଵሻ содержится в классеߙ௣ሺܪ ଶ классߙ

при ݌ଵ ൏  .ሻߙ௣భሺܪ ሻ содержится в классеߙ௣మሺܪ ଶ класс݌
В данной работе устанавливаются оценки для коэффициентов тейло-

ровских разложений для функций класса ܪ௣ሺߙሻ	ሺ0 ൏ ݌ ൏ 1, ߙ ൐ െ1ሻ в зави-
симости от ߙ	и	݌ и доказывается, что полученная оценка окончательна. 
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Пусть 

݂ሺݖሻ ൌ ෍ܽ௡ݖ௡ ∈ .௣ܪ

∞

௡ୀ଴

 

Тогда 

௥݂ሺݖሻ ൌ ݂ሺݖݎሻ ൌ ෍ܽ௡ݎ௡ݖ௡ ∈ .ሻߙ௣ሺܪ

∞
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Ввиду условия (2) можем написать 
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ଵ
௣ିଵ. 

Следовательно, имеем 
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Если обе части последнего неравенства умножим на ሺ1 െ -и проин ݎଶሻఈݎ
тегрируем по ݎ	в	ሾ0; 1ሿ, то получим 
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Так как 
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то 
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Заметим, что 
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	. 



30 

Применяя формулу Стирлинга, имеем 
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Отсюда, имея в виду, что 
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таким образом, получим 

නሺ1 െ ଶሻఈݎ
ଵ

଴

ݎ௡௣ାଵ݀ݎ	 ൌ
ߙሺ߁ ൅ 1ሻ

ሺ݊݌ሻఈାଵ
	, 

поэтому 
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или 

 |ܽ௡| ൑ ܿሺߙሻሺ݊ ൅ 1ሻ
ഀశమ
೛
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где	ܿሺߙሻ ൌ ቈ
ఈାଵ݌

ߙሺ߁ ൅ 2ሻ
ఈܪ
௣ሺ݂ሻ቉

ଵ
௣
	. 

Теперь покажем, что если ݂ሺݖሻ ൌ ∑ ܽ௡ݖ௡
∞
௡ୀ଴  принадлежит классу 

ሺ0	ሻߙ௣ሺܪ ൏ ݌ ൏ 1, ߙ ൐ െ1ሻ, то полученная оценка (4) для тейлоровских коэффи-
циентов функции ݂ሺݖሻ окончательна, т.е. ее улучшить невозможно. Для этого 
докажем следующую теорему: 

Теорема. Какова бы ни была функция ߮ሺ݊ሻ ൐ 0, монотонно стремящаяся 
к нулю, существует функция ݂ሺݖሻ ൌ ∑ ܽ௡ݖ௡

∞
௡ୀ଴  такая, что: 

 
аሻ	݂ሺݖሻ ൌ ሺ0	ሻߙ௣ሺܪ ൏ ݌ ൏ 1ሻ; 

бሻ	 lim
௡→∞

|ܽ௡|

ሺ݊ ൅ 1ሻ
ఈାଶ
௉ ିଵ߮ሺ݊ሻ

ൌ ∞. 
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Доказательство теоремы приведем в дальнейшем. 
Пусть ݂ሺݖሻ ∈ ߙሺ	ሻߙ௣ሺܪ ൐ െ1, ݌ ൒ 1ሻ. Тогда для оценивания ܯ௙ ൌ                     

ൌ  :ሻ| роста функций получается следующая формулаݖሺ݂|ݔܽ݉

|݂ሺݖሻ| ൑ ௣ሺ݂ሻሿܪሾܥ
ଵ
௣

1

ሺ1 െ ሻ|ݖ|
ఈାଶ
௣

	, 

где 

ܥ ൌ ቎2ఈାଵ
ሺߙ ൅ 1ሻሺ݌ െ 1ሻ

ߙሺߨ ൅ 2ሻ
ቌ1 െ

ሺ݌ െ 1ሻߨ
ሺఈାଶሻ௣
௣ିଵ

ሺߙ ൅ 1ሻ௣ାଵ
ቍ ൫1 ൅ ሺ1ሻ൯቏݋

௣ିଵ
௣

, 

доказательство которой приведем в дальнейшем. 
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Պ.Ա. ՄԱԹԵՎՈՍՅԱՆ 

ԹԵՅԼՈՐՅԱՆ ԳՈՐԾԱԿԻՑՆԵՐԻ ԳՆԱՀԱՏՈՒՄԸ  ࡼࡴሺࢻሻ ՏԱՐԱԾՈՒԹՅՈՒՆՈՒՄ 

Դիտարկվում են հոլոմորֆ ֆունկցիաների ܪ௉ሺߙሻ կշռային տարածությունների որոշ 
հատկություններ: Ստացվել է թեյլորյան գործակիցների վերջնական գնահատականը: 

Առանցքային բառեր. կշռային տարածություն, գործակիցների գնահատական, 
միավոր շրջան. հոլոմորֆ ֆունկցիա: 

P.A. MATEVOSYAN 

ESTIMATING THE TAYLOR COEFFICIENTS IN THE ࢖ࡴሺࢻሻ SPACE 

Some qualities of holomorphic functions in the ܪ௣ሺߙሻ weighted space are studied. 
The final estimate of Taylor coefficients is obtained.  

Keywords: weighted space, estimate of coefficients, holomorphic function, unit disc. 


