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С.А. ЕПИСКОПОСЯН 

 О РАВНОМЕРНОЙ ГРИДИ УНИВЕРСАЛЬНОСТИ СИСТЕМЫ 
КРЕСТЕНСОНА – ЛЕВИ 

Изучены вопросы существования функций    1,01LxU  со строго убывающими 

коэффициентами Фурье - Крестенсона – Леви, обладающими свойством равномерной 
гриди универсальности.  
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УДК 517 

Р.В. ДАЛЛАКЯН  

О ПРОИЗВЕДЕНИЯХ БЛЯШКЕ, НУЛИ КОТОРЫХ ПРИБЛИЖАЮТСЯ 
К ЕДИНИЧНОЙ ОКРУЖНОСТИ ПО КАСАТЕЛЬНЫМ ПУТЯМ 

(Ванадзор) 

В работе сначала обобщается один пример С.А. Виноградова. После доказы-
вается, что в этом примере нули произведения Бляшке не могут стремиться к единич-
ной окружности лишь по касательным путям. Этот пример показывает, что утвержде-
ния теорем 1 и 2 этой работы могут выполняться одновременно. 

Ключевые слова: произведение Бляшке, угол Штольца, приближение к единич-
ной окружности по касательным путям, формула Йенсена, функциональные классы 
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Скажем, что функция  DHf   принадлежит классу B –Блоха, если  
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Функциональный класс  pD p
p 0,1  определяется как множество 

тех функций из  DH , для которых 
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Пусть последовательность   Dan   такая, что  
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Произведением Бляшке, порожденным множеством  ,na  называется 

следующая функция: 
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Далее, пусть   ,1  и DE . Если для любой точки Ez  выпол-

няется условие 
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то говорят, что множество E лежит в угле  0Oie  Штольца.  

В работе [1] С.А. Виноградов доказал, что։   
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5) если  1,0p  и   nazB ; – произведение Бляшке, порожденное мно-

жеством   Dan  , то (см.стр.60) 
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Отметим, что утверждение 2 при 1p  принадлежит С.Н. Мергеляну 

(см.[2]) и У. Рудину (см. [3]). Д. Гирела и Ж.А. Палаез показали, что (см. [4]) 
если для некоторого значения  1,0p  
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и )(zB  – произведение Бляшке, порожденное множеством  na , то  
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В этой работе обобщается один пример С.А. Виноградова (см. [1], стр. 
72,74). После доказывается, что в этом примере нули произведения Бляшке 
не могут стремиться к единичной окружности лишь по касательным путям. Это 
обстоятельство и обеспечивает принадлежность этого произведения Бляшке 

классу p
pD 1 . Главным результатом статьи является утверждение теоремы 2. 

Основные результаты. Сначала докажем два вспомогательных утверж-
дения. 

Лемма 1. Пусть   Dak  – последовательность, удовлетворяющая усло-

вию (B) Бляшке;  kn – последовательность строго растущих натуральных чи-

сел;    ,jkkb  1,,1,0  knj   – последовательность тех точек   jk , для ко-
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является произведением Бляшке. 
Доказательство. Так как 
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т.е.  
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где )(rn  – количество точек kb , находящихся в круге .1,  rrz  

Нетрудно установить, что 
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Далее, так как   mbzB ;  есть произведениe Бляшке, то (см [5], 51) 
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Пользуясь этим равенством и равенством (2), из (1) получаем  
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Так как это условие является необходимым и достаточным для того, 
чтобы ограниченная аналитическая в единичном круге функция  zB  являлась 

произведением Бляшке (см. [5], стр. 52), то утверждение леммы верно. 
Замечание. Эта лемма отмечена в работе [1] (стр. 74) для тех натураль-

ных чисел kn , которые удовлетворяют условию 
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Лемма 2. Пусть последовательности     knаk ,  и  kb  определены, как 

в лемме 1, и пусть 0i
кk eа     по касательному к единичной окружности 

пути. Тогда, если точка ))2,0(,( 000
0   OOe Oi является предельной точкой 

множества  kb , то существует последовательность  kb  последовательности
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Следовательно, 

   .1
2

0 kmk
k

kk oO
n

m 




  
(3) 
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Откуда, пользуясь (3), получаем 
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Отсюда следует справедливость следующего неравенства: 
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вательности  kb  находится в угле  0Oie Штольца для любого  .,1   
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Доказательство этого утверждения аналогично доказательству теоремы 

3.11 работы [1] (стр. 74), где это утверждение доказано, когда ,21 )1(  k
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а kn - очень быстро растущая последовательность. 

Теорема 2. Пусть последовательность   Dan   удовлетворяет условию 
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Ռ.Վ. ԴԱԼԼԱՔՅԱՆ 

ՇՈՇԱՓՈՂ ՈՒՂՂՈՒԹՅՈՒՆՆԵՐՈՎ ՄԻԱՎՈՐ ՇՐՋԱՆԱԳԾԻՆ ՄՈՏԵՑՈՂ 
ԶՐՈՆԵՐՈՎ ԲԼՅԱՇԿԵԻ ԱՐՏԱԴՐՅԱԼՆԵՐԻ ՄԱՍԻՆ 

Ընդհանրացվում է Ս.Ա. Վինոգրադովի մի օրինակ, այնուհետև ստացվում է, որ 
այդ օրինակում կառուցված Բլյաշկեի արտադրյալի զրոները միայն շոշափող ուղղություն-
ներով չեն կարող մոտենալ միավոր շրջանագծին: Այս օրինակը հուշում է, որ թեորեմներ 
1-ի և 2-ի պնդումները կարող են տեղի ունենալ միաժամանակ: 

Առանցքային բառեր. Բլյաշկեի արտադրյալ, Շտոլցի անկյուն, շոշափող ուղղութ-

յուններով շրջանագծին մոտեցող բազմություն, Յենսենի բանաձև, BHD pp
p ,,1 ֆունկ-

ցիոնալ դասեր: 

R.V. DALLAKYAN 

BLASCHKE’S PRODUCTS, WHOSE ZEROS APPROACH A UNIT 
CIRCLE BY THE TANGENT DIRECTIONS 

First, an example of S.A. Vinogradov is generalized. Then it is proved that zeros of 
Blaschke’s product constructed in that example can’t approach a unit circle only by tangent 
directions. This example suggests that statements of theorems 1 and 2 can take place at the 
same time. 

Keywords: Blaschke’s product, angle of Stoltz, approach to a unit circle by the 

tangent directions, Jensen’s formula, functional classes .,,1 BHD pp
p  

 


